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3er. Parcial de M 1112

1-. ( 8 puntos ) Resolver la integral

I 3x+1
(x> +D(x-1)*

2.- (5 puntos cada una) Resolver los siguientes limites

. , 1/x
.- lim x(2 -1)

X—>0

X

.. 12
.- Il'ng (1+3x)

3.- (6 puntos cada una ) Estudiar la convergencia de las siguientes integrales impropias

0 X

: e
l.- dx
LO 1+e*
ii.- | Lxx)dx
. e

4.- (10 puntos) La region acotada por la parabola y=x> ylarecta y=2x ,en el primer
cuadrante, gira alrededor del eje Y para generar un sélido. Hallar el volumen del sélido.
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SOLUCION

3er. Parcial de M 1112

1-. ( puntos ) Resolver la integral

J' 3x+1
(x> +D)(x-1)*
Respuesta
3x+1 Ax+B C D _ (x-1)?(Ax+B)+C(x% +1)(x—1)+ D(x? +1)
= + + = =
x2+D(x-1% (x?>+1) (-1 (x-1? (x% +1) (x-1)?

(A+C)x3+ (B—2A-C*D)x? +(A-2B+C)x+(B-C+D)
(x% +1) (x-1)?

Igualando coeficientes se tiene

A+C=0
B-2A-C+D=0

A-2B+C=0

B-C+D=1

. N 1 3 1
Resolviendo se tienen: A:E, B:—E, C:—E ,D=2
1,3 1

]2 k= 2 Zax - |2 _dx 4 [——dx =

(X +1)(x-1) (x? +1) (x=1) (x-1)
ljzx'edx—iLn|x—]4 - i+C1=l 2x+1-7 —ELn|x—]4 - =4

47 %211 2 x-1 4° 241 -1
lj—szrl_?dx—iLn|x-]j O 8 S R dx—iLn|x-]4 - =4
47 %241 2 x-1 47 x2 41 47 x2



%dx= an‘x2+1‘-7—arctgx—£Ln|x-]4 2 ¢
(x° +1) (x-1) 4 4 2 x—1

2.- ( puntos ) Resolver los siguientes limites

. , 1/x
- lim x(2 -1)

X—>0

Respuesta:
1/ x

L 1/ x , 2 —1 O
lim x(2 -1) esdelaforma .0, lim ———— esdelaforma —,

X—>00 X—>00 1/x
2" 1 Ln(2) 2" (Wx?)

lim ———=1im . = Ln2

x>0 /X X -1/x

. B 1/2x
ii.- lim (1+3x)

x—0

Respuesta:

1/2x
Il'rrg) (1+3x) es de laforma 1~

1/2x 1/2x
) 12X Jim Ln| (1+3x )| lim Ln| (1+3x)|
lim (1+3X%) = gx>0 = gx>0 =
X— 0
1/ 2 3
X L 1 . 3
lim Ln| (1+3x)| lim n|(2+3x)| lim % l@om %
exao :ex—>0 X :ex—>0 :e :e

3.-( puntos ) Estudiar la convergencia de las siguientes integrales impropias

. 0 eX
- > dx
—o e X 41
Respuesta
) ex 0 eX ) ex @ o
| 5 dx= | > dx + | 5 dx= lim arctge*| + lim arctge*| =
o e X 4l —o g% 41 0 e 4l ao-w a bow 0
lim (arctg el -arctge?) + lim (arctg el -arctgl) = KL WG
a—-© b— oo 2 4 2
0 X
) A




i J'OO de
1 eX
I“O (1+x) Y« =
1 eX

Primero resolvemos la integral indefinida, por el método de integracion por partes
Sean u=1+x entonces du=dx
dv=eXdx entonces v=-e*

1+x _ - B _ _ B _ _
j—xdx:—(1+x)e X4+ eXdx+c= —e X —xe X -e ¥ +c =-2e ¥ —xe X +¢
e

© . _ _ b . _ _ 1 - )
[ @+x)e Xdx= lim (-2e"*-xe™*) | = lim (-2e b_phe P i2etiel)=3e1..
1 b— 1 bow
jf @+x)e *dx=3e!, luego la integral converge.

4.- ( puntos) La region acotada por la pardbola y=x*> ylarecta y=2x ,en el primer
cuadrante, gira alrededor del eje Y para generar un solido. Hallar el volumen del sélido.

Solucion:

y=x> entonces x=,ly

y =2X entonces x =%

Puntos de interseccion:

x? =2x entonces x2 -2x=0 luego x=0y x=2 ylospuntosson (0,0) y(2,4)

4

4 2 4 2 2 .3 8
V=] [(W)Z—[gj ]dy=ﬂ0 <y-y7>dy:ﬂ(y7_§_2J -2
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